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הוא חזקה של  𝑅 -הוא חוג דדקינד אם"ם כל אידאל פרימרי ב 𝑅 . הוכיחו כי1תחום שלמות נתרי ממימד  𝑅יהי  (1

 אידאל ראשוני.

𝑆𝑝𝑒𝑐(𝑅)נניח כי תחום דדקינד.  𝑅יהי  (2 = {(0), 𝔭1, … , 𝔭𝑟}הוכיחו כי . 

,𝑥1קיימים  .א … , 𝑥𝑟 ∈ 𝑅  עבורו𝜈𝑗(𝑥𝑖) = 𝛿𝑖𝑗  כאשר𝜈𝑗  מסמן את ההערכה המתאימה לאידאל𝔭𝑗; 

 ;𝑖ראשי לכל  𝔭𝑖 .ב

 הוא תחום אידאלים ראשיים. 𝑅 .ג

 תחום דדקינד. הוכיחו כי  𝑅יהי  (3
0לכל  .א ≠ 𝑎 ∈ 𝑅  מתקיים𝑅/(𝑎) .תחום אידאלים ראשיים 

 נוצר ע"י לכל היותר שני איברים.  𝑅 -כל אידאל ב .ב

𝑓תחום דדקינד. לכל פולינום  𝑅יהי  (4 = 𝑎0 +⋯+ 𝑎𝑛𝑥
𝑛 ∈ 𝑅[𝑥]  התוכן אידאלנגדיר 𝑐(𝑓) ≔ (𝑎0, … , 𝑎𝑛) הוכיחו .

,𝑓כי לכל זוג פולינומים  𝑔 ∈ 𝑅[𝑥]  :מתקיים𝑐(𝑓)𝑐(𝑔) = 𝑐(𝑓𝑔). 

𝑥, כלומר לכל פיתולהוא מודול  𝑀מודול נוצר סופית. נניח כי -𝑀 𝑅 -תחום דדקינד ו 𝑅יהיו  (5 ∈ 𝑀  המאפס של𝑥 
,𝔭1שונה מאפס. הוכיחו כי קיימים  … , 𝔭𝑟 ∈ 𝑆𝑝𝑒𝑐(𝑅)  שונים מאפס ומספרים טבעיים𝑚1, … ,𝑚𝑟 ∈ ℕ  עבורם

𝑀 ≃⊕𝑖=1
𝑟 𝑅/𝔭𝑖

𝑚𝑖. 

 


