
הסתברות – מבחן לדוגמא

P כך ש-A,Bנתונים מאורעות )א(.1 [ A∪B ]=3
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P [B ]=1
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.A בהנתן Bחשבו את את ההסתברות של 

P כך ש-A,B,Cנתונים מאורעות )ב( [ A∪B∪C ]= 1
2'P [ A∪B ]=1
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P [ A∪C ]=1
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P [ A]= 1
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Pהראו ש- [C∩B∩Ac]=0

 מתקיים:A,Bהוכיחו שלכל שני מאורעות )ג(

A-ו B אם ורק אם  בלתי תלוייםP [ A∪B ]=P [A]⋅P [Bc]+P [B ]

)נתונות שתי סדרות של מ"מ, .2 X n)n∈ℕ ,(Y n)n∈ℕ  .כך שכל המשתנים המקריים בלתי תלויים ,

n ,Xנתון שלכל  n∼Exp(λ)Y n∼Exp(λ)

F מתקיים:t אם לכל סימטרי נקרא Zמ"מ )א( Z( t )=F−Z ( t)

E מ"מ סימטרי ורציף לחלוטין עם תוחלת סופית אז Zהראו שאם  [Z ]=0

Xחשבו את התוחלת והשונות של )ב( n−Y n

limNהראו שמתקיים )ג( →∞ P [∑k=1

N
X k≥∑k=1

N
Y k ]=12

)X∼Geo.  נתון ש- Y ו-Xנתונים שני מ"מ בלתי תלויים .3 p) , Y∼Geo(q)

X-Yכתבו טווח אפשרי למ"מ   )א(

f  היאX-Yהראו שהצפיפות של  )ב( X−Y ( z)={ pq
p+q− pq

⋅(1− p)z z≥0

pq
p+q− pq

⋅(1−q)−z z≤−1}



P המקיים Xנתון מ"מ .4 [ X ≤m]=1  עבורm>0.כלשהו 

P וכן Y≤m כך ש- Yהגדירו מ"מ )א(  [ X =Y ]=1

P מתקיים λ∈ℝהראו שלכל )ב(  [ X ≤λ]=P [Y≤λ]

Eהראו שמתקיים )ג(  [ X ]=E [Y ]

P   מתקיים   λ<mלכל   הוכיחו:)ד( [ X ≤λ]≤m−E [X ]
m−λ

Var, כך שלשניהם יש מומנט שני, וכן Y ו-Xנתונים שני מ"מ .5 [ X ]=Var [Y ]

הם בלתי מתואמים.X+Yו-X-Yהראו שהמ"מ )א(

E כך ש-X,Yתנו דוגמא למ"מ )ב( [ X ]=E [Y ]=0 Var[ X ]=Var [Y ]=1

 בלתי תלוייםאינם X+Y   ו-   X-Yובכל זאת 


