הסתברות. תרגול 11.

1. מטילים מטבע שלוש פעמים. נסמן ב- X את מספר הצלחות בשתי הטלות הראשונות; וב- Y את מספר הצלחות בשתי הטלות האחרונות. א) מצא את פ' הסתברות המשותפת ב) מצא את פ' הסתברות השוליות. האם X ,Y בלתי תלויים ? ג) מצא את COV(X,Y)  ד) מצא V(X+Y).
2. בכד יש שלושה כדורים לבנים ושלושה שחורים. מטילים קוביה ואח"כ מוציאים מהכד אותו מספר כדורים שקבלנו בקוביה. נסמן ב-X את התוצאה בקוביה וב-Y את מספר כדורים לבנים הודגו. 
א) מצא את פ' הסתברות המשותפת. ב) מצא את פ' הסתברות השוליות. האם X ,Y בלתי תלויים ?
3. נתונה פ' צפיפות המשותפת: 
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 ו-0 אחרת. א) מצא את פ' התפלגות המשותפת
ב) את פ' צפיפות השוליות. האם X , Y בלתי תלויים ? ג) COV(X,Y).
4. נתונה פ' צפיפות המשותפת: f(x,y)=C(x+y)  עבור 0≤(x,y)≤1 ; 0 אחרת. מצא: א) את קבוע C ב) את פ' צפיפות השוליות. האם X , Y בלתי תלויים ? ג) את פ' צפיפות שלmax(X,Y) min(X,Y)   ד)  COV(X,Y)
5. נתונה פ' צפיפות המשותפת: f(x,y)=C/(1+x2+y2+x2y2) . מצא: א) את קבוע C ב) את פ' צפיפות השוליות. האם X , Y בלתי תלויים ? ג)  COV(X,Y)
6. נקודה מקרית מפולגת אחידה בתחום 
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. מצא: א) את פ' צפיפות השוליות. האם X ,Y בלתי תלויים ? ב)מצא   COV(X,Y)
7. מ"מים  X,Y  בלתי תלויים ובעלי התפלגות מעריכית עם אותו פרמטר θ. מצא את פ' צפיפות המשותפת של W=X+Y , Z=X/Y . האם  Z ,W בלתי תלויים ? 
8. נתונה פ' צפיפות המשותפת: f(x,y)=Cxy   עבור 0≤x≤y≤1  ; 0 אחרת. מצא: א) את קבוע C ב) את פ' צפיפות השוליות. האם X , Y בלתי תלויים ? ג)  COV(X,Y)
9. בשאלות 1, 8...3 מצא  V(X+Y), COV(X-Y,X+Y) .
10. X1...Xn  מ"מים בלתי תלויים, שווי פילוג וחיוביים (כלומר P(Xi ≥0)=1  ). נגדיר 
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 . מצא:  א) EYk  ב)  ρ(Yk,Ym) .
11. נתון: X~N(0,1)  ;  
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 , C>0) קבוע מסוים). א) מצא את פ' צפיפות של מ"מ Y ב) האם X,Y בלתי תלויים ? ג) הוכח שקיים ערך מסוים C ש- X,Y בלתי מתואמים (כלומר COV(X,Y)=0  )
תשובות:

1. א)
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ג) 1/4  2. א) 
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 3. א) 
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4. א) 1 ב)  fx(t)=fy(t)=t+1/2 , 0<t<1 (0 אחרת) ג)  fmax(t)=3t2 , 0<t<1 (0 אחרת) 
ד) -1/144  5. א) 1/π2 ב) התפלגות קושי ג) 0  6. א)
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 ב) 0 7. 
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, 0≤z,w<∞  (0 אחרת) , בלתי תלויים.  8. א) 8 ב) 4y3,4x(1-x2) , 0≤x,y≤1  (0 אחרת) ג) 4/225  
10. א) 1/n ב)
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