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 הטבע למדעי הפקולטה
 למתמטיקה המחלקה

 9אתגר 
והשנייה  ,שאין לה שטח ומהחת היא קבוצה פתוחה וחסאה :ℝ2במישור  ות מוזרותצשתי קבו בשלבים זה נבנהר באתג

  שטח.פקטית שגם לה אין היא קבוצה קומ

 כיוכיחו ה

(0,1) פתוחה בריבועת ונליויינטות רצואורדקשתי בעלות  הנקודותכל  של  𝑄 הקבוצה .1 × (0,1) ⊂ ℝ2   היא

𝑃𝑖סדרה של נקודות  מזה שקיימתהסיקו  צה בת מניה.קבו ∈ 𝑄 כך ש- 𝑄 = {𝑃𝑖}𝑖=1
∞; 

0 קיים 𝑖 לכל .2 < 𝑟𝑖 <
1

3𝑖
𝐵𝑟𝑖(𝑃𝑖) -כך ש  ⊂ (0,1) × (0,1); 

𝐷הקבוצה  .3 =∪𝑖=1
∞ 𝐵𝑟𝑖(𝑃𝑖) ומתקיים תוחההיא קבוצה פ: 𝑄 ⊆ 𝐷 ⊆ (0,1) × (0,1); 

4. 𝐴𝐿(𝐷) ≤ ∑
𝜋

9𝑖
=

𝜋

8
∞
𝑖=1 (סעיף קשה) 

5. 𝐴𝑈(𝐷) =  ;חאין שט 𝐷מזה שלקבוצה הסיקו . 1
𝐷�� :המקיימת קבוצה קומפקטיתהיא  𝐷��הקבוצה  .6 = ([0,1] × [0,1]) ∖ 𝐷 ו- 𝜕𝐷 = 𝜕(𝜕𝐷); 
 .אין שטח 𝐷��לקבוצה  .7


