
 
 
 
 
 
 

 3חשבון אינפיניטסימלי ב ןחוב
 

לכל  122הציון בבוחן יהיה  .כל השאלותענו על נקודות.  102כולל של במשקל  שאלות 4וחן בב
 . בהצלחה!נא נמקו היטב את טענותיכם וכתבו בכתב יד ברורהיותר. 

 
 

 נקודות( 30) 1שאלה 

→ 𝑓:ℝתהא  ℝ   הפונקציה המוגדרת על ידי𝑓(𝑥, 𝑦) = sin(𝑥 − 𝑦 ) . 

,𝑥)  מצאו פונקציה פולינומיאלית (א) 𝑦) כך ש-  𝑓(𝑥, 𝑦) −  (𝑥, 𝑦) =  (‖(𝑥, 𝑦)‖ ).  

או אף לא אחת )מקסימום מקומי, אוכף מקומי, מינימום היא נקודת  ( , ) קבעו האם הנקודה (ב)

 .𝑓של הפונקציה  (מאפשרויות אלו

 

 נקודות( 30) 2שאלה 

𝐵 (𝛼)|𝛼} -הוכיחו ש ∈ ℤ
 , ℝ -סביב הנקודות השלמות ב 1, אוסף הכדורים הפתוחים ברדיוס { 

 .לומצאו פיצול יחידה הכפוף ו  ℝהוא כיסוי של 

 

 נקודות( 30) 3שאלה 

∫   האינטגרלחשבו את  (א) (∫    
 
 𝑥

 

 
) 𝑦

 

 
 נקודות( 12) .

ℝ :  תהא (ב) →  ℝ  ותהא { } הפונקציה המציינת של היחידון ,  

                              𝑓(𝑥, 𝑦,  ) =  (sin(  𝑥 𝑦 −   𝑥 𝑦  𝑥))               

 נקודותℝ . (02 ) עלנטגרבילית יא 𝑓 -הוכיחו ש

 

 נקודות( 30) 4שאלה 

      הטענות הבאות.את על ידי דוגמא נגדית הוכיחו או הפריכו 

,𝑥)}קבוצה ל (א) 𝑦) ∈ ℝ  | 𝑦 − √ 𝑥 ∈  .מימדית( אפס-ידה )דומ { 

:𝑓תהא  (ב)  → ℝ שלילית על קבוצה מדידה ג'ורדן  -פונקציה רציפה, חסומה ואי  ℝ  אז .

,𝑥)}הקבוצה  𝑦) ∈ ℝ  ℝ |   𝑦  𝑓(𝑥), 𝑥 ∈  מדידה ג'ורדן. { 
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